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Recenzja
rozprawy doktorskiej mgr Anny Petiurenko
pt. ,Foundations of geometry for secondary schools
and prospective teachers”

Recenzowana rozprawa doktorska zostata przygotowana w Instytucie Ma-
tematyki Wydziatu Nauk Scistych i Przyrodniczych Uniwersytetu Pedago-
gicznego im. Komisji Edukacji Narodowej w Krakowie, pod opieka naukowsa
dr. hab. Piotra Blaszczyka, prof. UP. Rozprawa jest obszerna, liczy 178 stromn,
sktada sie ze wstepu, rozdzialu, w ktérym autorka przedstawia motywacje
rozprawy, czterech rozdzialéw, w ktérych przedstawia wyniki badan, krot-
kiego rozdzialu zawierajacego wnioski dla nauczania geometrii w szkotach
$rednich 1 na studiach, oraz bibliografii liczacej 59 pozycji.

Gléwnym obiektem badan autorki sa podstawy geometrii, przy czym naj-
wazniejszym obiektem odniesienia jest klasyczne ujecie z ,Elementow geome-
trii” Buklidesa. Jednym z celow rozprawy jest szczegbdtowa analiza istotnych
aspektéw tej teorii w kontekscie wspotczesnych systeméw podstaw geome-
trii. Bardzo wazne jest rozszerzenie tego podejscia o komputerowy system
automatycznego dowodzenia twierdzen.

Podstawowa motywacja rozprawy pochodzi z praktyki pedagogicznej. Dla-
tego istotnymi wynikami rozprawy sa konkretne zalecenia ksztalcenia geo-
metrycznego w szkole sredniej i w edukacji wyzszej przysztych nauczycieli
matematyki.

Przystepuje do oméwienia poszczegdlnych czesci rozprawy.

We wstepie liczgcym 7 stron autorka szczegdélowo omawia motywacje i
wyniki rozprawy.

Rozdziat pierwszy pt. ,Plane geometry”, liczacy 73 strony, zawiera wpro-
wadzenie do systemu Hilberta w wersji Hartshorna, przeglad I Ksiegi ,Ele-
mentéw” w przekladzie Fitzpatricka, przedstawienie innych wspétczesnych



systemow geometrii oraz m.in. analize ptaszczyzny nad ciatem liczb hiper-
rzeczywistych.

W rozdziale drugim pt. , Thales’ Theorem through the 20th-century foun-
dations of geometry”, liczacym 19 stron, autorka analizuje miejsce twierdze-
nia Talesa w XX-wiecznych systemach podstaw geometrii: Hilberta, w tym w
wersji Hartshorna, Birkhoffa, Borsuka-Szmielew, Schwabhéausera—Szmielew—
Tarskiego i Millmana—Parkera.

Rozdziat trzeci pt. , The area method and Thales” Theorem”, liczacy 24
strony, zawiera wprowadzenie w metode pola dowodzenia twierdzen geome-
trycznych. Autorka analizuje m.in. dowdd twierdzenia Talesa z ,,Elementow”
1 konstruuje odpowiednik tego dowodu w ramach teorii pola.

W rozdziale czwartym pt. ,,Automatic theorem proving based on the area
method”, liczgcym 33 strony, autorka przedstawia system automatycznego
dowodzenia twierdzen w geometrii elementarnej GCLC. Istotnym wynikiem
tego rozdzialu jest przeprowadzenie w tym systemie, metoda pola, dowoddw
twierdzen z ksiegi VI , Elementow” Euklidesa.

Rozdzial pigty pt. ,Foundations of geometry in education”, liczacy 10
stron, zawiera szczegbtowy przeglad kurséw uniwersyteckich oraz szkolnych
podrecznikéw pod wzgledem geometrii absolutnej, aksjomatu o réwnolegtych
i twierdzenia Talesa.

W széstym (ostatnim) rozdziale pt. ,Conclusions”, liczacym 4 strony,
autorka formutuje wnioski z rozprawy: zalecenia dla kursow uniwersyteckich,
dla szkot rednich dotyczace geometrii absolutnej i aksjomatu o rownoleglych,
oraz zalecenia dotyczace twierdzenia Talesa.

Recenzowana rozprawa jest napisana bardzo starannie, cho¢ wystepuja
nieliczne bledy — np. sformutowanie tw. 2.5.6 w jezyku polskim, czy pewne
niekonsekwencje w stosowaniu wielkich liter w tytutach podrozdziatow.

Konkluzja. Rozprawe doktorskg mgr Anny Petiurenko pt. ,,Foundations of
geometry for secondary schools and prospective teachers” oceniam bardzo
pozytywnie, uzyskane wyniki sg ciekawe i wazne. Zostaly one opublikowane
w szesciu pracach naukowych: dwoch samodzielnych i czterech wspotautor-
skich z promotorem rozprawy. Autorce udato sie potaczy¢ podstawy geome-
trii 1 automatyczne dowodzenie twierdzen w sposob przystepuy pod wzgle-
dem dydaktycznym, dlatego uwazam, ze rozprawa powinna zosta¢ uznana za



wyrédzniajaca. Stwierdzam, ze recenzowana rozprawa stanowi oryginalne roz-
wigzanie problemu naukowego, a mgr Anna Petiurenko posiada umiejetnosé
samodzielnego prowadzenia pracy naukowej.

Uwazam, ze rozprawa mgr Anny Petiurenko spetnia warunki okreslone w
art. 187. ustawy z dnia 20 lipca 2018 r. Prawo o szkolnictwie wyzszym i nauce.
Wnosze o przyjecie recenzowanej rozprawy i dopuszczenie jej do obrony.
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