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Fenomenologia pojecia stycznej do krzywej i zwiazane z nig aspekty
nauczania matematyki.

Pierwsze mysli po przeczytaniu rozprawy to: solidna i bogata. Prowokuje
kilka ciekawych nowych pytan badawczych, ktére mam nadzieje autor

podejmie po obronie.

Ja rekomenduje dopuszczenie do dalszych etapow przewodu doktoranckiego.

1. Rozprawa jest znakomicie zorganizowana. Rozpoczyna sie silnym
filozoficznym zapleczem myslenia fenomenologicznego. Po raz pierwszy
zrozumiatem, dlaczego ,fenomen kwantowy” Bohra jest phenomenem.
Nastepnie nastepuja trzy szkice, historyczne, dotyczace odpowiednich badan
dydaktycznych oraz podrecznikowego przekazu koncepcji. Jednym z pytan
badawczych w tym miejscu bytoby sprawdzenie, czy sekwencja historyczna
moze by¢ sensownie uporzadkowana za pomoca dialektycznej rozwojowej
triady Piageta i Garcii (J. Piaget, Garcia. (1987)), dostarczajac" byc moze
nowych wskazdwek co do organizacji pedagogiki styczne;j. -

Interesujgce w tym wzgledzie jest to, ze “Podreczniki do matematyk1
zdaja si¢ traktowac styczng do okregu i styczng do wykresu funkcji jako dwa rozne
pojecia, a nie dwa przypadki ogdlnego pojecia stycznej do krzywej ,,. To sugeruje,
ze podreczniki nauczaja tylko na pierwszym poziomie triady rozwojowej w
wypadku stycznej, a to z kolei powaznie utrudnia uczniowi petne uchwycenie i
zrozumienie pojecia. Esej historyczny jest bogaty w treSci wyczerpujace

przedstawienie pojecia.



2. Przeglad literatury w dziedzinie badan dydaktycznych jest dobry i
adekwatnie skoncentrowany na podejsciu obrazowo-definicyjnym Talla and
Vinnera, ciekawym podej$ciu tworzacym interfejs wizualno-logiczny, ktory
moze by¢ bardzo kreatywny. Ta dychotomia bedzie gldwnym narzedziem
badawczym w analizie badan nad koncepcja stycznej.Rozdziat konczy sie
interesujgcymi niedawnymi badaniami dydaktycznymi skoncentrowanymi
wokot stycznej do tréjkata.

3. Analiza podrecznikéw jest bardzo bogata zaréwno pod wzgledem liczby
analizowanych podrecznikéw, jak i zakresu analizy. Znakomity i bardzo
potrzebny jest nacisk na duzg mozliwo$¢ tworzenia nieporozumien
(misconceptions) matematycznych poprzez studiowanie podrgcznikow. W
tym rozdziale wazne jest takze na zwrécenie uwagi na poréwnanie pojecia
podrecznikéw szkolnych i akademickich do matematyki. Wazne dla
ztagodzenia bariery szkota/uniwersytet.

Zwracanie uwagi na rozw6j nieporozumien jest w tej pracy bardzo silne, m.in.
p.258, gdzie autor omawia kwestie interpretacyjne wynikajgce z ograniczenia
definicji stycznej tylko do funkcji rézniczkowalnych. Podobne kwestie
pojawiajg sie takze w dalszej czesci rozprawy, a mianowicie w badaniach
obrazu stycznej u przyszltych nauczycieli matematyki oraz nieporozumien
matematycznych wsréd uczniéw IV roku.

4 Rozdziaty 5 i 6 s3 po$wiecone oryginalnym badaniom autorki, ktérych

badawcze pytania sg nastepujace:

a) Jaki obraz stycznej zostat uksztattowany u przysztych nauczycieli
matematyki pod wptywem ich dotychczasowego matematycznego
doswiadczenia? Jaki obraz stycznej posiadajg na ostatnim roku studiow?

b) Jakie btedne przekonania dotyczace stycznej wystepujg u badanych
studentow? i

¢) Czy przyszli nauczyciele matematyki potrafia zinterpretowac i adekwatnie
oceni¢ poprawnosé nietypowego rozwiazania typowego szkolnego zadania
na wyznaczanie réwnania stycznej do wykresu funkcji wielomianowej.

d) Czy wiedza zdobyta podczas studiow jest wykorzystywana przez przysziych
nauczycieli w trakcie interpretacji i oceny poprawnosci uczniowskiego
rozwiazania?

Badania rozdziatu 5 charakteryzujg sie gleboko przemys$lonymi zadaniami
badawczymi, kazdy z nich zawierajacy wiele przypadkow szczegolnych ktore
wyczerpuja temat zadania. Omowienie wynikow kazdego zadania jest bardzo



doktadne zilustrowane przyktadami ze studenckich odpowiedzi. Badaczka wykryta
wiele niespdjnosci natury geometryczno-algebraicznej, jak tez i werbalno-
graficznych. Jest ciekawym dla mnie Ze niespdjnosci sie objawiajg na wtasnie
takich interfejsach miedzy réznymi reprezentacjami pojecia. Z naszych badan nad
kreatywnoscig wynika, ze takie wtasnie interfejsy moga sie sta¢ siedliskiem
kreatywnosci prowadzagcym do momentow Ahal.

Chce zaznaczy¢ ze Mathematics Teaching-Research Journal
(hostos.cuny.edu/mtrj) online zaprasza autorke do opublikowania wielu z tych
wynikoéw razem z ich szczegbélowymi analizami.

Podobnie jeste§my zainteresowani metodyka badan w rozdziale 6 (pytania c i d).
Metodologia wywiadéw na podstawie zadan jest bardzo istotna i daje gtebokie
zrozumienie my$lenia studenckiego.
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